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BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

Problema 1 (20 de puncte)
a) Sa se demonstreze cd \/x% + y? > g x+y),(M)x,y=0.
b) Sasearate ca (V) a, b, c = 0 are loc relatia:
J@+ D2+ b+ 124+ b+ 12+ (c+ 12+ /(c+ 12+ (a+1)2=V2(a+b+c+3).

Solutie:
_ s
a) /x2 +y2 2?2(x+y),(v)x,y >0 < x? + y? 2%(x+y)2 & (x—y)2=0. 9p

b) Din punctul a) rezulta:

J@+1D2+ b+ 12> g(a +1+b+1),(V)a,b = 0 sianaloagele 6p

Prin sumare se obtine:

SV@+ P+ b+ 12 =>22a+2b+2c+6)=VZ(a+b+c+3),(W)abc=0.  Sp

Problema 2 (20 de puncte)
a) Sa se determine x € R pentru care |1 — 2x| =28 — 3vV4x? — 4x + 1.

b) Stiind ci sirul (b,,),»; este progresie geometrica, b, = 6 - 272 (V) n > 1, si se afle

numarul n pentru care b; + b, + -+ b, = 93.

Solutie:
a) |2x —1| =28 —3|2x — 1] 6p
42x—1| =28 2x — 1| = 7 & x € {—3; 4} 4p
b) by =3siq =2 3p

bl.%=93=>3-(2n—1)=93=>2n—1=31=>n=5 p



Problema 3 (20 de puncte)
Fie triunghiul echilateral ABC cu centrul O si M un punct in interiorul triunghiului. Daca
My, M,, M5 sunt proiectiile punctului M pe laturile triunghiului, sa se arate ca:

33—
MM, + MM, + MM = > MO. A

Solutie:

Fie MM; 1L BC,M, € BC,MM, 1 AC,M, € AC si
MM; 1 BA, M5 € BA.
FG||AC,HI||BC,DE||AB, FG N HI N DE = {M},
F,H € AB, D,G € BC, E,I € AC. (figura) 4p
Triunghiul ABC echilateral = O este centrul de greutate si
conform relatiei lui Leibniz =

MA + MB + MC = 3M0. 4p

Triunghiurile MDG, MEI, MFH sunt echilaterale

iar MM, MM>, MM3 sunt mediane. 4p

—_— 1/ 4 4 1/ b 4 1 e 4

MM, =(MD + MG), MM, = (ME + Ml ), MM, =3 (MH + MF) 4p
1 — s — S — =

MM, + MM, + MM, =E(MD+MH+MG+MI+ME+MF) =

Deoarece ME + MF = MA, MH + MD = MB s MI + MG = MC atunci 2p
11— — — 33—

MM, + MM, + MM, = 2(MA + MB + MC) = M0 2p

Problema 4 (30 de puncte)

Un cilator are de parcurs un traseu de lungime 610 km. In prima zi a parcurs 2 km, apoi in
fiecare zi, incepand cu a doua, cu 3 km mai mult decat in ziua precedenta. Sa se afle dupa cate zile
a parcurs intregul traseu.

Solutie:
Daci z,, este numarul de km parcursi in ziua n, atunci (z,,) ey €ste 0 progresie aritmetica 10p
zy=2s1r=3 10p

S, =610=3n?4+n—-1220=0necN = n=20 10p



